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Generalizari aledoua inegalitati
Daniela Macovei si lon Bursuc
Motto:Raspuns-a lisusi i-a zis: Adevirat, aderat zictie: De nu se va
nagte cineva de sus, nu va putéavadi Tmparatia lui Dumnezeu.
(loeap.3,v.3)

in [1] sunt propuse uratoarele inegalii

Problena
a)Aratati ca pentru oricex >0 are loc inegalitatea:

X S§X+}

w/)(2+3 8 8

b) Aratati ca pentru oricea,b,c,d >0 cua+b+c+d =4 are loc
) N b L C . d
Ja®+3 b*+3 Jc2+3 Jd2+3

In cele ce urmeaxom generaliza aceste inegliti vom prezenta unele cazuri
particulare remarcabile

inegalitatea < 2.

Generalizare
Fie a, 3, p,q > 0 astfel incap = B ;5 Q=—%.
+p) (a+5)
Se cere:
a)Aratati ca Lsax+ﬁ,(m)x> 0
VPX+q

b) Aratati ca pentru oricea,b,c,d >0 cua+b+c+d =4 are loc
b c d

inegalitatea: + + +
et Jpai+q +pb’+q ypci+q pd+q

< da+4p.

Solutie
a)Ridicand ambii membri ai inegaiiti din enun la patrat olsinem:
X _(3x+1)°  x+3_ 64 3., 64 3
X*+3" 64 S (< | (x+1*  x




64, 3(x-)(x+3_4x-3(3+% (x—1){(4 2+ 5 x);l}zo
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— — — 2
(X_l)x(3x+1)(4x(33< 1)])2+2(x I &+ ;20 - (x-1° ?x&+z]3)>§+21_
X+1)" X +1)7x
b)Se oline prin sumarea inegaiitlor de la punctual a).
Solutie(generalizare)
a)
Inegalitatea se scrie astfel:
2 2 px® +q 1 q 1 q
< o > e —+pSZ—F— = —
pXZ +q (O'X+ﬁ) X2 (O’X+,8)2 X2 + p (O'X+ﬂ)2 X2
1 1 a(x=1(x+1) _ a(x-Y(ax+a+28)
(ax+B)" (a+B) X (ax+p) (a+B)
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(e B)ax B+ B X =x{axs 6 ~{ax+p)’
(a+B)(ax+p)* X

X(ax+B)(ax+ Bx-ax—B)+(ax+Bx—ax- B)(2ax+ Bx+ B)

=4
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b)Se oltine prin sumarea inegalitlor de la punctual a)
Observatie
. a
’8 3 sl q=———=

(a+£) (a+B)
Aratati ca pentru oricea,, a,,...,a, b, b,,...n, > ( areloc
inegalitatea:

> 0.

Fie a,(, p,q > 0 astfel incap =

ab, N ab, +_._+aﬂ—bng (alb1+a2b2+...+anbn)a’+,8(b1
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Cazuri particulare
1. a)Aratati ca pentru oricex >0 are loc inegalitatea:
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X 1 3

S=X+—
3x*+1 8 8
b) Aratati ca pentru oricea,b,c,d >0 cua+b+c+d=4 areloc
: + b i C . d <
J3?+1 JdP+1 J32e1 Va1
2. a)Aratati ca pentru oricex >0 are loc inegalitatea:

1 15
S—X+—

X
J15x*+1 64 64

b) Aratati ca pentru oricea,b,c,d >0 cua+b+c+d=4 are loc
) b C
: + + + <1.
V152 +1 N1®2+ 1 +/18%+ 1 « 18°+ 1
3. a)Aratati ca pentru oricex >0 are loc inegalitatea:
X 5 31
< X+

J313+5 216 216
b) Aratati ca pentru oricea,b,c,d,e,f >0 cua+b+c+d+e+ f =6 are loc
inegalitatea
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inegalitatea

inegalitatea
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